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3. 11.6 Trigonometrik Fonksiyonların Türevi

Trigonometrik Fonksiyonların Türevleri  Trigonometrik Özdeşlikler ve Türev tanımı kullanılarak bulunur.

3 68rnek
Türev tanımını kullanarak ( ) sinf x x  fonksiyonunun türevini  bulalım.

Çözüm :

Bunu daha önce türev tanımında bir kez yapmıştık. 

0 0

( ) ( ) ( ) ( )
( ) lim lim

h x

f x h f x f x x f x
f x

h x  

    
  


 tanımını kullanarak, 

   sinf x x  
0 0

2
2cos sin

sin( ) sin 2 2
lim lim
x x

x x x

x x x

x x   

     
          

 

0

2
cos sin

2 2
lim

2

x

x x x

x 

     
   
   



0 0

sin
2 2

lim cos lim
2

2

x x

x

x x

x   

 
          0

2
lim cos 1 cos

2x

x x
x

 

  
   

 

O hâlde, ( ) sin  y f x x  ise ( ) cosy f x x   bulunur.

3 69rnek
Türev tanımını kullanarak , ( ) cosf x x  fonksiyonunun türevini  bulalım.

Çözüm:

   
0 0 0

sin sin( ) ( ) cos( ) cos 0 2 2( ) lim lim lim sin
0

2

h h h

h hxf x h f x x h x
f x x

hh h  

    
       bulunur.

O hâlde, ( ) cos  y f x x  ise, ( ) siny f x x    bulunur.

3 70rnek
( ) tanf x x  fonksiyonunun türevini bulalım.

Çözüm:

sin
( ) tan

cos

x
f x x

x
   ifadesine bir bölümün türevi uygulanırsa,

 
2 2

2

2 2 2

sin cos .cos sin .sin cos sin 1
( ) tan 1 tan

cos cos cos cos

x x x x x x x
f x x x

x x x x

           
 

O hâlde, ( ) tan  y f x x  ise
2

2

1
( ) 1 tan

cos
y f x x

x
     bulunur.
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3.14.12. Rasyonel Fonksiyonların Grafikleri

Rasyonel fonksiyonların grafiklerinin çiziminde,  polinom fonksiyonların grafikleri için yaptıklarımıza ek olarak 

sadece asimptotları varsa bulunur. 

 3 136rnek

1
( )

3

x
f x

x





fonksiyonunun grafiğini çizelim.

Çözüm :

1.  Fonksiyonun en geniş tanım kümesi  3 tür.

2. lim ( ) 1
x

f x


 ve lim ( ) 1
x

f x


  olduğundan grafik  1y  doğrusuna yaklaşmaktadır. O halde 1y  doğrusu 

yatay asimptot,
2

1
lim

3x

x

x


 


, olduğundan 3x  doğrusu düşey asimptottur. 

3.  Grafiğin koordinat eksenleri ile kesim noktaları; 0x  
1

3
y   , 0y   1x   olup y  eksenini kestiği 

nokta  10,
3

 ve x  eksenini kestiği nokta  1,0  dır. 

4. Birinci türevini inceleyelim:

 
   

   
2 2

1. 3 1. 1 4

3 3

x x
f x

x x

   
  

 
 birinci türevin kökü yoktur.

 3x   için   0f x  olduğundan grafik her yerde azalandır ve fonksiyonun yerel maksimum ya da yerel 

minimum noktası yoktur. 

5.  İkinci türevini inceleyelim. 

 
 

3

8

3
f x

x
 


 olduğundan ikinci türevi sıfır yapan değer yoktur. 

6.
1 1

( )
3 3

x x
f x

x x

  
  

  
 ( ) ( )f x f x  ve ( ) ( )f x f x    olduğundan fonksiyon tek veya çift değildir. 

.7.  Fonksiyonun değişim tablosunu yapalım. 

Tablodaki bilgileri analitik düzleme aktarırsak yandaki grafik 

bulunur.

0 1

3




 

1 0 3

  

1 1

  x

( )f x

( )f x 

( )f x 

y

x1
0

1

3

1
3
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Şekildeki, O merkezli çeyrek çemberde ABC

üçgeninin alanının maksimum değeri için 
y

x
ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 

A)
1

4
B)

1

2
C) 1 D) 2 E) 2

2

sin
t

x t

y e

 


 
ise

2

2

d y

dx
 ifadesinin değeri aşağıdakilerden 

hangisidir?

A)
3cos

te

t
B)

 
3

cos sin

cos

t t

t


C)

3

.sin

cos

te t

t

D)
 

3

cos sin

cos

te t t

t


E)

 
3

cos sin

cos

te t t

t



3

  2 2f x x x m    fonksiyonu veriliyor.

  12f x   denklemini sağlayan, farklı iki x  değeri 

olduğuna göre, m  tamsayısı en çok kaçtır? 

A) 3 B) 5 C) 7 D) 11 E) 13

4

 f x fonksiyonu 3.dereceden olup 1x  

noktasında dönüm(büküm) noktası vardır. 

   1 2 78f f   ise,

   1 2f f  aşağıdakilerden hangisi olabilir?

A) 60 B) 70 C) 80 D) 90 E) Hepsi

5

Şekildeki,
2 2 1y x   eğrisinin üzerinde apsisi n

olan bir A  noktasının y x doğrusuna olan uzaklığı  

nd  olduğuna göre,  lim . n
n

n d


 limitinin değeri aşağı-

dakilerden hangisidir?

A)
2

4
B)

1

2
C) 2 D) 1 E) 2

6
3 2

2

2 7

2 4

y t t

x t t

   


   
 olduğuna göre, 

2

2

d y

dx
ifadesinin

1t   için değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

A)
3

16
B)

1

7
C)

3

7
D)

5

8
E)

3

4

7

    1.2.3... 1f n n x n   ve

   3 . 4 36
d

f f
dx

   ise x  değeri kaçtır? 

A) 3 B) 5 C) 7 D) 11 E) 13

8

1 1
lim

ln 1x e x e x

 
 

  
İfadesi aşağıdakilerden hangisine eşittir? 

A)  B)
1

e
C) e D) 2e E) yoktur

D D E E B D B A











 ,A x y

B

C
O



x

y

0

A

y x

2 2 1y x 

n
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9

Bir çiftçi elindeki 400  kasa elmayı satmak için 

bekletmektedir. Elmaları beklettiği her gün 20 kasa

daha elma toplamaktadır. Kasa başı karı 60TL olan

elmalar bekledikleri her gün 2TL değer kaybetmekte-

dir. Buna göre, çiftçi elmaları kaç gün bekletirse karı 
en fazla olur?

A) 3 B) 4 C) 5 D) 6 E) 7

10
Taban yarıçapı r olan bir dik silindir, hacmi en küçük
olan bir dik koninin içine yerleştirilmiştir. Koninin ve 
silindirin tabanları üst üstedir. 
Koninin taban yarıçapı aşağıdakilerden hangisidir? 

A)
3

5
r B)

3

r
C)

2

3

r
D)

3

2

r
E) 3r

11
24 1y x   eğrisine  1, 1  noktasından çizilen 

teğetlerin değme noktalarının ordinatları toplamı 
kaçtır?  

A) 5 B) 6 C) 7 D) 14 E) 15

12

 : 4,3f   ye tanımlı 

  2 2 6f x x x    fonksiyonunun mutlak

maksimum değeri ile mutlak minimum değerlerinin 
toplamı kaçtır?  

A) 3 B) 2 C) 7 D) 8 E) 9

13

 
sin cos

cos sin

x x
f x

x x





fonksiyonunun 1.türev

fonksiyonu  f x  olduğuna göre, 

   . 1 sin 2f x x   ifadesinin eşiti aşağıdakilerden 

hangisidir?

A) 1 B) 1 C)
2cos 2x D) sin x E) cos x

14

  3 21 2 3 3 7f ax ax x ax     ise  0f   değeri  

kaçtır? 

A) 3 B) 2 C) 1 D) 3 E) 4

15

   ln
x

f x x ise  f e  ifadesinin eşiti 

aşağıdakilerden hangisidir?

A) 1 B)
1

2
C) 1 D) e E)

2

e

16

2y x parabolüne
5

2
x  ve x a  noktalarından 

çizilen teğetler arasındaki açı 45o
 olduğuna göre, a

nın değeri aşağıdakilerden hangisidir?

A) 1 B)
1

2
C) 1 D) 2 E) 3

C D D B E A C B
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Şekildeki, O merkezli çeyrek çemberde ABC

üçgeninin alanının maksimum değeri için 
y

x
ifadesinin eşiti aşağıdakilerden hangisidir? 
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1

4
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C) 1 D) 2 E) 2
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sin
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cos sin
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.sin
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t
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cos sin
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3

  2 2f x x x m    fonksiyonu veriliyor.

  12f x   denklemini sağlayan, farklı iki x  değeri 

olduğuna göre, m  tamsayısı en çok kaçtır? 

A) 3 B) 5 C) 7 D) 11 E) 13

4

 f x fonksiyonu 3.dereceden olup 1x  

noktasında dönüm(büküm) noktası vardır. 

   1 2 78f f   ise,

   1 2f f  aşağıdakilerden hangisi olabilir?

A) 60 B) 70 C) 80 D) 90 E) Hepsi

5

Şekildeki,
2 2 1y x   eğrisinin üzerinde apsisi n

olan bir A  noktasının y x doğrusuna olan uzaklığı  

nd  olduğuna göre,  lim . n
n

n d


 limitinin değeri aşağı-

dakilerden hangisidir?

A)
2

4
B)

1

2
C) 2 D) 1 E) 2

6
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2

2 7

2 4

y t t
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 olduğuna göre, 

2

2
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ifadesinin

1t   için değeri aşağıdakilerden hangisidir? 

A)
3

16
B)

1

7
C)

3

7
D)

5

8
E)

3

4

7

    1.2.3... 1f n n x n   ve

   3 . 4 36
d

f f
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   ise x  değeri kaçtır? 
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D D E E B D B A
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Bir çiftçi elindeki 400  kasa elmayı satmak için 

bekletmektedir. Elmaları beklettiği her gün 20 kasa

daha elma toplamaktadır. Kasa başı karı 60TL olan

elmalar bekledikleri her gün 2TL değer kaybetmekte-

dir. Buna göre, çiftçi elmaları kaç gün bekletirse karı 
en fazla olur?

A) 3 B) 4 C) 5 D) 6 E) 7

10
Taban yarıçapı r olan bir dik silindir, hacmi en küçük
olan bir dik koninin içine yerleştirilmiştir. Koninin ve 
silindirin tabanları üst üstedir. 
Koninin taban yarıçapı aşağıdakilerden hangisidir? 
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3

5
r B)

3

r
C)

2

3

r
D)

3

2

r
E) 3r
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24 1y x   eğrisine  1, 1  noktasından çizilen 

teğetlerin değme noktalarının ordinatları toplamı 
kaçtır?  

A) 5 B) 6 C) 7 D) 14 E) 15
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 : 4,3f   ye tanımlı 

  2 2 6f x x x    fonksiyonunun mutlak

maksimum değeri ile mutlak minimum değerlerinin 
toplamı kaçtır?  

A) 3 B) 2 C) 7 D) 8 E) 9

13

 
sin cos

cos sin

x x
f x

x x





fonksiyonunun 1.türev

fonksiyonu  f x  olduğuna göre, 

   . 1 sin 2f x x   ifadesinin eşiti aşağıdakilerden 

hangisidir?

A) 1 B) 1 C)
2cos 2x D) sin x E) cos x
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  3 21 2 3 3 7f ax ax x ax     ise  0f   değeri  

kaçtır? 

A) 3 B) 2 C) 1 D) 3 E) 4
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   ln
x

f x x ise  f e  ifadesinin eşiti 

aşağıdakilerden hangisidir?

A) 1 B)
1

2
C) 1 D) e E)

2

e

16

2y x parabolüne
5

2
x  ve x a  noktalarından 

çizilen teğetler arasındaki açı 45o
 olduğuna göre, a

nın değeri aşağıdakilerden hangisidir?

A) 1 B)
1

2
C) 1 D) 2 E) 3

C D D B E A C B


