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s.116 Trigonometrik Fonksiyonlarin Turevi

Trigonometrik Fonksiyonlarin Tirevleri Trigonometrik Ozdeslikler ve Tirev tanimi kullanilarak bulunur.
qjgrnek(3|68>

Tarev tanimini kullanarak f (X) =sin X fonksiyonunun tiirevini bulalim.

Cozim :
Bunu daha 6nce tlrev taniminda bir kez yapmistik.

f'(x)=Ilim Fix+h)= 109 = lim Fx+a%) = F(x) tanimini kullanarak,
h—0 h Ax—0 AX
2X+AX ) . [ AX
' sin(x + Ax) —sin x 2cos 2 oI 2
f'(x)=(sinx) = lim = lim
Ax—0 AX Ax—0 AX
(2x+ij ) (ij
cos| ———— |sin| —
~ lim 2 2
Ax—0 g
2

Ax—0 Ax—0 AX Ax—0

sin AX
. 2X+AX Y . 2 . 2X+ AX
= lim cos -lim = lim cos| ———— |-1= cos X
2 2
2
O halde, y = f(x)=sinxise y' = f'(x)=cos X bulunur.

@5 rnek (3/69)

Turev tanimini kullanarak , f(X) =c0s X fonksiyonunun tiirevini bulalim.

Cozim:
f(x+h)— f(x) cos(x+h)—cosx O —sin(x+%)sin(%)
f'(x)=Ilim =lim =—=Iim =—sin X bulunur.
h—0 h—0 h 0 h-oo0 h
2
O halde, y = f(x)=cosx ise, y'= f'(x)=-sinX bulunur.
q;ﬁrnek(3|70>
f (X) = tan x fonksiyonunun tiirevini bulalim.
Cozim:
siInx . . e
f(x)=tanx = ifadesine bir bdllimun tirevi uygulanirsa,
COS X
- ! - - 2 - 2
' SIn X COS X.COS X+SIn X.SINX  COS™ X+SIN™ X 1
f'(x) =(tanx) :( j = = = =1+tan®x

COS X cos? X cos’x  cos®x

1
Ohalde, y = f(x)=tanxise y' = f'(x) =— =1+tan’ X bulunur.
COS™ X
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s.14.12. Rasyonel Fonksiyonlarin Grafikleri

Rasyonel fonksiyonlarin grafiklerinin ¢iziminde, polinom fonksiyonlarin grafikleri igin yaptiklarimiza ek olarak
sadece asimptotlari varsa bulunur.

iﬁrnek(3h36>
X+1
X_

f(x)=

fonksiyonunun grafigini cizelim.
Cozim :
1. Fonksiyonun en genis tanim kiimesi R—{ 3} tur.

2. lim f(x)=1ve lim f (x)=1 oldugundan grafik Yy =1 dogrusuna yaklagmaktadir. O halde Yy =1 dogrusu
X—00

X—>—0

.o x+1
yatay asimptot, lim %_3 =0, oldugundan X =3 dogrusu disey asimptottur.
x—=2" X —

1
3. Grafigin koordinat eksenleri ile kesim noktalari; X =0 =Yy = ~3 y=0=x=-1 olup Yy ekseninikestigi

nokta (0,—%) ve X eksenini kestigi nokta (—1,0) dr.

4. Birinci tirevini inceleyelim:

'(x) = 1'(X_3)_1'(X+1) = —4 = birinci tirevin koka yoktur.

(x=3)° (x-3)°

VX e R—{ 3} icin f '(X) < 0 oldugundan grafik her yerde azalandir ve fonksiyonun yerel maksimum ya da yerel

minimum noktasi yoktur.

5. ikinci tirevini inceleyelim.

" 8
f (X) = 3 oldugundan ikinci tirevi sifir yapan deger yoktur.
(x-3)
-X+1 x-1 5 . . S
6. f(—x)= . = f(=x)# f(X) ve f(—X) #—f (X) oldugundan fonksiyon tek veya cift degildir.
-X-3 X+
.7. Fonksiyonun degisim tablosunu yapalim.
4y
X | -0 -1 0 3 +oo
f(x - - — _ :
S I N S | Lo S oo
£ - - - + 1 . y
f 0 Tv_1 7y el . ;
M1 "V 1 1 1 :
3 3 :
Tablodaki bilgileri analitik diizleme aktarirsak yandaki grafik
bulunur.
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le

C

Sekildeki, O merkezli ceyrek cemberde ABC
dggeninin alaninin maksimum degeri igin y
X

ifadesinin esiti asagidakilerden hangisidir?
1 1

A=~ B=- o0l D)2 B2
4 2
2e
X =sint 2y
. ise —- ifadesinin degeri asagidakilerden
y=e dx
hangisidir?
e! (cost+sint) e'.sint
3 B 3 3
cost cost cos t
5 e’ (cost +sint) - e’ (cost—sint)
cos®t cos’t
3e

f (X) =—x? +|2X + m| fonksiyonu veriliyor.

f'(X) =12 denklemini saglayan, farkl iki X degeri

olduguna gbre, m tamsayisi en ¢ok kagtir?
A) 3 B)5 c) 7

D)1l E)13

de
f (X) fonksiyonu 3.dereceden olup X =-1
noktasinda dénim(blikim) noktasi vardir.

f '(1)+ f '(2) =T8ise,

f (1)+ f (2) asagidakilerden hangisi olabilir?
A) 60 B) 70

C)80 D) 90 E) Hepsi

Ahmet YAZICI

Be

y=xX

Sekildeki, y2 -x?=1 egrisinin Uzerinde apsisi N
olan bir A noktasinin y = X dogrusuna olan uzakligi
d, olduguna gore, rlli_[g(n'd”) limitinin degeri asagi-

dakilerden hangisidir?

A) V2 B) 1 02 D1 E) 2
4 2
Ge
y=2t2+t*-7 ) 2y .
olduguna gore, —- ifadesinin
X=t"+2t+4 dx

t =1 icin degeri asagidakilerden hangisidir?

NS gl g2 p2 g
16 7 7 8 4

7o
f(n)=123..(n-1)(x—n)ve

%I:f (3).f (4):| =36ise X degeri kactir?

A3 B5 0O7 D)1l  E)13

. ( 1 1 j
lim| ——
el xX—e Inx-1

ifadesi agagidakilerden hangisine esittir?

A) —o0 B) 1 C)e D)2e E) yoktur
e




192

ELEMENTLER

12.CILT
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Bir ciftci elindeki 400 kasa elmayi satmak igin
bekletmektedir. Elmalari beklettigi her giin 20 kasa
daha elma toplamaktadir. Kasa bagi kari 60TL olan

elmalar bekledikleri her giin 2TL deger kaybetmekte-

dir. Buna gore, ciftci elmalari kag giin bekletirse kari
en fazla olur?
A) 3 B) 4 5

D)6 E)7

10e

Taban yarigapi I olan bir dik silindir, hacmi en kic¢ik
olan bir dik koninin igine yerlestirilmistir. Koninin ve
silindirin tabanlari st Ustedir.

Koninin taban yaricapi agagidakilerden hangisidir?

A)Er B) _ c:)E
5 3

3r
D) — E) 3r
3 )2 )

1le
y = 4x* -1 egrisine (1, —1) noktasindan gizilen

tegetlerin degme noktalarinin ordinatlari toplami
kagtir?
A) 5 B) 6 C) 7

D) 14 E) 15

12e
f :[—4,3] — R ye tanimli

f (X) =—X? —2X+6 fonksiyonunun mutlak

maksimum degeri ile mutlak minimum degerlerinin
toplami kagtir?

A) -3 B)—2 C)7 D)8 B9

Ahmet YAZICI

13e
sin X —Ccos X
f (X) =————— fonksiyonunun 1.tiirev
COSX+SIn X
fonksiyonu f '(X) olduguna gére,
f '(X).(1+Sin 2X) ifadesinin esiti asagidakilerden
hangisidir?

A)-1 B)1 C)cos’2x D)sinx E) COSX

14e
f (ax+1)=2ax’ +3x* —3ax+7 ise f'(0) degeri
kactir?

A) -3 B) -2 C)1 D) 3 E) 4
15e
f (X) = (In X)X ise f’(e) ifadesinin esiti
asagidakilerden hangisidir?

1 2
A) -1 B) — 01 D) e E) —

2 e
16e

)
y= X? paraboliine X = E ve X =a noktalarindan

cizilen tegetler arasindaki agi 45° olduguna gére, a
nin de@eri asagidakilerden hangisidir?

1

A) -1 B) > o)1 D) 2 E) 3




Test(3]38)

TUREV - KONU TARAMA TESTLERI

191

le

C

Sekildeki, O merkezli ceyrek cemberde ABC
dggeninin alaninin maksimum degeri igin y
X

ifadesinin esiti asagidakilerden hangisidir?
1 1

A=~ B=- o0l D)2 B2
4 2
2e
X =sint 2y
. ise —- ifadesinin degeri asagidakilerden
y=e dx
hangisidir?
e! (cost+sint) e'.sint
3 B 3 3
cost cost cos t
5 e’ (cost +sint) - e’ (cost—sint)
cos®t cos’t
3e

f (X) =—x? +|2X + m| fonksiyonu veriliyor.

f'(X) =12 denklemini saglayan, farkl iki X degeri

olduguna gbre, m tamsayisi en ¢ok kagtir?
A) 3 B)5 c) 7

D)1l E)13

de
f (X) fonksiyonu 3.dereceden olup X =-1
noktasinda dénim(blikim) noktasi vardir.

f '(1)+ f '(2) =T8ise,

f (1)+ f (2) asagidakilerden hangisi olabilir?
A) 60 B) 70

C)80 D) 90 E) Hepsi

Ahmet YAZICI

Be

y=xX

Sekildeki, y2 -x?=1 egrisinin Uzerinde apsisi N
olan bir A noktasinin y = X dogrusuna olan uzakligi
d, olduguna gore, rlli_[g(n'd”) limitinin degeri asagi-

dakilerden hangisidir?

A) V2 B) 1 02 D1 E) 2
4 2
Ge
y=2t2+t*-7 ) 2y .
olduguna gore, —- ifadesinin
X=t"+2t+4 dx

t =1 icin degeri asagidakilerden hangisidir?

NS gl g2 p2 g
16 7 7 8 4

7o
f(n)=123..(n-1)(x—n)ve

%I:f (3).f (4):| =36ise X degeri kactir?

A3 B5 0O7 D)1l  E)13

. ( 1 1 j
lim| ——
el xX—e Inx-1

ifadesi agagidakilerden hangisine esittir?

A) —o0 B) 1 C)e D)2e E) yoktur
e




192

ELEMENTLER

12.CILT

Oe

Bir ciftci elindeki 400 kasa elmayi satmak igin
bekletmektedir. Elmalari beklettigi her giin 20 kasa
daha elma toplamaktadir. Kasa bagi kari 60TL olan

elmalar bekledikleri her giin 2TL deger kaybetmekte-

dir. Buna gore, ciftci elmalari kag giin bekletirse kari
en fazla olur?
A) 3 B) 4 5

D)6 E)7

10e

Taban yarigapi I olan bir dik silindir, hacmi en kic¢ik
olan bir dik koninin igine yerlestirilmistir. Koninin ve
silindirin tabanlari st Ustedir.

Koninin taban yaricapi agagidakilerden hangisidir?

A)Er B) _ c:)E
5 3

3r
D) — E) 3r
3 )2 )

1le
y = 4x* -1 egrisine (1, —1) noktasindan gizilen

tegetlerin degme noktalarinin ordinatlari toplami
kagtir?
A) 5 B) 6 C) 7

D) 14 E) 15

12e
f :[—4,3] — R ye tanimli

f (X) =—X? —2X+6 fonksiyonunun mutlak

maksimum degeri ile mutlak minimum degerlerinin
toplami kagtir?

A) -3 B)—2 C)7 D)8 B9

Ahmet YAZICI

13e
sin X —Ccos X
f (X) =————— fonksiyonunun 1.tiirev
COSX+SIn X
fonksiyonu f '(X) olduguna gére,
f '(X).(1+Sin 2X) ifadesinin esiti asagidakilerden
hangisidir?

A)-1 B)1 C)cos’2x D)sinx E) COSX

14e
f (ax+1)=2ax’ +3x* —3ax+7 ise f'(0) degeri
kactir?

A) -3 B) -2 C)1 D) 3 E) 4
15e
f (X) = (In X)X ise f’(e) ifadesinin esiti
asagidakilerden hangisidir?

1 2
A) -1 B) — 01 D) e E) —

2 e
16e

)
y= X? paraboliine X = E ve X =a noktalarindan

cizilen tegetler arasindaki agi 45° olduguna gére, a
nin de@eri asagidakilerden hangisidir?

1

A) -1 B) > o)1 D) 2 E) 3




